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Θέμα 1 (40%) 

Το ά κρο Α στερεά ς ρά βδου ΑΒ εί νάί άρθρωμε νο στην περίφε ρείά τροχου  άκτί νάς 

R, ο οποί ος περίστρε φετάί γυ ρω άπο  το άκλο νητά στερεωμε νο κε ντρο του Ο με 

στάθερη  γωνίάκη  τάχυ τητά Ω, ενω  το ά κρο της Β άρθρω νετάί σε ο μοίά ρά βδο 

BC. Τά ά κρά Β κάί C των ρά βδων κίνου ντάί κάτά  μη κος των άκλο νητων 

κάτάκο ρυφων επίφάνείω ν ο πως φάί νετάί στο σχη μά, κάί τη στίγμη  που 

άπείκονί ζετάί το σημεί ο Α βρί σκετάί στην κάτάκο ρυφη ευθεί ά OC. Το μη κος των 

ρά βδων εί νάί L κάί η άπο στάση μετάξυ  των κάτάκο ρυφων επίφάνείω ν εί νάί d. 

Νά βρεθου ν: 

(ά) οί στίγμίάί οί πο λοί περίστροφη ς των δυ ο ρά βδων, 

(β) οί γωνίάκε ς τάχυ τητες των δυ ο ρά βδων κάί οί τάχυ τητες των σημεί ων Β κάί 

C, 

(γ) οί γωνίάκε ς επίτάχυ νσείς των δυ ο ρά βδων κάί οί επίτάχυ νσείς των σημεί ων 

Β κάί C. 

 

Θέμα 2 (60%) 

Το ορθογω νίο πλάί σίο ε χεί άμελητε ά μά ζά κάί φε ρεί άυλά κί με σά 

στο οποί ο κίνεί τάί, χωρί ς τρίβη , σω μά μά ζάς m κάί άμελητε ων 

δίάστά σεων. Το πλάί σίο περίστρε φετάί γυ ρω άπο  κάτάκο ρυφο 

ά ξονά με στάθερη  γωνίάκη  τάχυ τητά Ω κάί το σω μά συνδε ετάί στο 

ελευ θερο ά κρο ελάτηρί ου στάθερά ς k κάί άμελητε ου φυσίκου  

μη κους, ενω  το ά λλο ά κρο του ελάτηρί ου συνδε ετάί σε στάθερο  

σημεί ο που βρί σκετάί πά νω στον ά ξονά περίστροφη ς. 

Α. (40%) 

Α1. Νά γράφεί  η Λάγκράνζίάνη  𝐿(𝜌, �̇�)κάί οί εξίσω σείς κί νησης του 

συστη μάτος. Τί εί δους κί νηση περίγρά φουν; 

Α2. Νά γράφεί  η Χάμίλτονίάνη  κάί οί κάνονίκε ς εξίσω σείς κί νησης του συστη μάτος. Νά εξετάστεί  η 

Χάμίλτονίάνη  ως προς την χρονίκη  μετάβολη  της κάί ως προς τη σχε ση της με τη μηχάνίκη  ενε ργείά του 

συστη μάτος. 

Β.(20%) 

Νά υπολογίστεί , με τη με θοδο Lagrange, η γενίκευμε νη δυ νάμη που επίβά λλεί στο σω μά την περίστροφη  με 

στάθερη  γωνίάκη  τάχυ τητά Ω, σάν συνά ρτηση των (𝜌, �̇�). Πω ς μπορεί  νά γράφεί  σάν συνά ρτηση μο νο του 

ρ; 


